
Tamás Ferenc: Nevezetes szögek szögfüggvényei 

 
A derékszögű háromszögekben 
könnyedén fel lehet írni a nevezetes 
szögek szögfüggvényeit. Megjegyezni 
viszont nem feltétlenül könnyű! Erre van 
egy könnyen megjegyezhető táblázat. 
De nézzük sorra az összefüggéseket! 
Először vegyünk egy egyenlő szárú 
derékszögű háromszöget, melynek 
befogói: 1-1 egység.  
A Pitagorasz-tétel miatt:          

Így az átmérő:      
 
Most írjuk fel a már ismert nevezetes szögfüggvényeket! 

       
                        

      
 
 

 
  

 

  
 

Majd a nevezőt gyöktelenítve:        
  

 
  

Hasonlóan: 

       
                    

      
 
 

 
 
 

  
 
  

 
  

Továbbá:  

       
                        

                    
 
 

 
    

        
                    

                        
 
 

 
    

 

 
Most vegyünk egy újabb derékszögű 
háromszöget! Ez legyen egy szabályos 
háromszög, melyben minden oldal legyen 1. 
Továbbá húzzuk be az egyik magasságát! 
Mivel az alapot a magasság felezi, ezért a bal 
oldali háromszögre újra fel lehet írni a 
Pitagorasz-tételt: 

    
 

 
 
 

     

A négyzetre emeléseket elvégezve: 



    
 

 
    Ezért:    

 

 
 . 

A gyökvonást elvégezve:   
  

 
 . 

Most már fel tudjuk írni a nevezetes szögfüggvényeket. Kezdjük először a bal 
oldali háromszög 60 fokos szögével! 

        
 

 
 

  
 
 

 
 
  

 
 

       

 
  

 
 
 

 
 

Továbbá: 

       
 

 
  
 

  
 
 

 
  

 

A két nevezővel egyszerűsítve:       
  

 
    

Hasonlóan: 

        

 
  

  
 
 
 
 

  
 

Most a nevezőt gyöktelenítve:        
  

 
 

 
Mivel a szóban forgó magasság felezi a szárak szögét, ezért a fenti szöget 
egyenként 30 fokosak. Tehát fel tudjuk írni a 30o szögfüggvényeit is! 

       

 
  

 
  
 

 
 

       

  
 
 

 
  
  

 
 

Továbbá: 

       
 
  

  
 
 
 

 

  
  
  

 
 

Valamint:         
 
 
  
 
  

 
 

 
  
 
  

 
 

   

 



Most már megvagyunk a három legfontosabb szög szögfüggvényével, de 
érdemes ezeken kívül a 0 és a 90 fok szögfüggvényeit is belefoglalni a leendő 
táblázatunkba. Ezt a klasszikus „egységkör-modell” segítségével tehetjük meg.  
Itt az egység sugarú körbe rajzoljunk be egy 
sugarat, melynek hossza természetesen 
egységnyi lesz. A trigonometrikus 
szögfüggvények értelmezése miatt: 

     
                        

      
 

Mivel a háromszög átfogója egy, ezért a 
szöggel szemközti befogó sin   lesz.  

Hasonlóan:      
                    

      
. 

Tehát a jelölt szög melletti befogó cos   lesz. 
Ennél a modellnél már értelmezhetőek a 0 és a 90 fok szögfüggvényei. 0o 
esetén az x tengely pozitív vége felé mutat a vektorunk, tehát sin 0o = 0, illetve 
cos 0o = 1. Ugyanígy a 90o esetén az y tengely pozitív vége felé mutat a 
vektorunk, így sin 90o = 1, valamint cos 90o = 0. 
 

 
Így már jöhet a nevezetes táblázat! 
Először rajzoljuk meg a táblázat vázát! 

függvény 0o 30o 45o 60o 90o 
sin      

cos      

tg      
ctg      

Most az első és a második sor minden cellájába írjunk be „/2”-t! 
függvény 0o 30o 45o 60o 90o 

sin                

cos                

tg      

ctg      
További díszítő elemként minden számlálóba írjunk egy gyökjelet! 

függvény 0o 30o 45o 60o 90o 
sin                     

cos                     

tg      
ctg      



A maradék helyeket a gyökjelek alatt pedig töltsük ki egy „roppantul bonyolult” 
sorozattal, íme: 
függvény 0o 30o 45o 60o 90o 

sin                          

cos                     

tg      
ctg      

A cos függvény esetén ugyanezt tegyük meg fordított sorrendben! 

függvény 0o 30o 45o 60o 90o 
sin                          

cos                          

tg      

ctg      

Az első két sorral meg is vagyunk. Most jöhet a következő kettő! 

Mivel tudjuk, hogy     
    

    
, ezért az első két sor hányadosát beírhatjuk a 

harmadik sorba! Szerencsénkre az első két sorban a nevezők megegyeznek, így 
egyszerűsítéskor ki is esnek. Tehát elég csak a számlálókra kell koncentrálnunk! 
függvény 0o 30o 45o 60o 90o 

sin                          

cos                          

tg   

  
 
 

 
   

  

  
 
  

 
 

  

  
   

  

  
    

  

  
 
 

 
 

nem valós 

ctg      

Végül a legalsó sor a harmadik éppen fordítottja, mivel      
    

    
 : 

függvény 0o 30o 45o 60o 90o 

sin                          

cos                          

tg     

 
 

     nem valós 

ctg nem valós        

 
 

  

Most a táblázat készen van, csak használni kell. A lényeg, hogy bármelyik 
nevezetes szög szögfüggvényét meg tudjuk állapítani, ha a megfelelő sor és 

oszlop kereszteződésében lévő cella értékét nézzük. Például:           
 . 

(Lásd az alábbi rajzot!) 
függvény 0o 30o 45o 60o 90o 



sin                          

cos                          

tg     

 
 

     nem valós 

ctg nem valós        

 
 

  

Most hasonlóan nézzük meg a következő értékeket: 
        
         
         
         
         
 
Az értékek számítása így már egyszerű! Íme a megoldások: 
        

       
  

 
 
 

 
   

       
  

 
 
 

 
 

         
         
Látható, hogy azért egyes esetékben szükség van némi fejszámításra is, de ez 
igen könnyű! 
 
Most nézzük meg a táblázatunk használatát inverz függvények esetén! 

Pl.:        
 

 
   (azaz mi az a szög, amelynek szinusza = ½ ?) 

Ilyen esetben meg kell keresni a szóban forgó értéket a megfelelő szögfüggvény 
sorában (itt most a sin-sorban), majd egyszerűen le kell olvasni a hozzá tartozó 
szög értékét! 
függvény 0o 30o 45o 60o 90o 

sin                          

cos                          

tg     

 
 

     nem valós 

ctg nem valós        

 
 

  

Tehát a válasz: arc sin ½ = 30o. 
 
Hasonlóan keressük meg a további szögek inverzeit is: 



           

         
     

             
             
 
A megfelelő válaszok itt: 
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